MEGOLDOKULCS és JAVITASI UTMUTATO

BOLYAI MATEMATIKA CSAPATVERSENY
ORSZAGOS DONTO - IRASBELI FORDULO, 2015. NOVEMBER 21.

3.osztaly | 4.osztaly | 5. osztaly 6. osztaly | 7.osztaly | 8. osztaly
1. |E AE ABD 1. | BE ABCD C 1.
2. |CE D C 2. |ABC ABC BCDE 2.
3. | BCDE CD C 3. |C D D 3.
4. |AD ACE ACE 4. |ACE ADE ACE 4.
5. |ACE ABCD ABCDE 5. |E A BDE 5.
6. |CDE BE BE 6. | D ABCD ABC 6.
7. |E BD ABC 7. |ACD ACE ABCDE 7.
8. |CE B BDE 8. |C ABCDE |BCDE 8.
9. |BD E CD 9. 1A BE BD 9.
10. | ABCE D ABCD 10. | ABC ABE ACE 10.
11. | B CDE DE 11. |ABCD D D 11.
12. | CDE BE CDE 12. | D BCDE D 12.
13. | ABDE ABCDE |D 13. | A AB C 13.
Max.| 188+16 pont | 185+16 pont | 189+16 pont | Max.| 181+16 pont | 192+16 pont | 188+16 pont | Max.

3. osztaly 14. feladat: Négy jo feliras: 25=3-3+4-4, 25=(3+4)-3+4, 25=33-4-4, 25=(3+4)-4-3.
Minden eltérd helyes felirasra 4-4 pont jar, legfeljebb 4 kiilonboz6 megoldas pontozhato. (Osszesen max. 16 pont.)

4. osztaly 14. feladat: Két lehetséges feldarabolas lathato az abrakon:

Eltérd helyes megoldasonként 8-8 pont jar. (Osszesen max. 16 pont.)

5. osztaly 14. feladat: Peti azt mondta, hogy a szamok 6sszege 13 (2 pont).

Indoklas: A 36-ot nyolcféleképpen is fel lehet irni harom természetes szam szorzataként: 1-1-36, 1-2-18, 1-3-12,
1-4.9,1-6-6, 2-2.9, 2-3-6, 3-3-4 (eltérd helyes felirasonként 1-1 pont), ezért az az informacio valoban kevés,
hogy a harom szam szorzata 36. A harom szam Osszege az egyes felbontasok esetén rendre 38, 21, 16, 14, 13, 13, 11,
illetve 10 (a megtalalt felbontasok tényezdinek dsszegéért dsszesen 2 pont). Ezek koziil csak a 13 fordul eld tobbszor
(2 pont), tehat a 13-bol még nem lehet megallapitani, hogy a harom szam az 1, 6; 6 vagy a 2; 2; 9. (2 pont). Ha a
szamok dsszege nem 13 lenne, akkor abb6l mar megéllapithaté lenne a hdrom szam. Tehat Peti a 13-at mondta. (Osz-
szesen max. 16 pont.)

6. osztaly 14. feladat:
Két lehetséges megoldas lathato az abrakon. (A két racspontot célszerli ugy keresni, hogy N
kozben nem a hatszog teriiletét figyeljiik, hanem a négyzetb6l megmarado rész teriiletét, / / \
amelynek 10 négyzetegységnek kell lennie.)

Eltéré helyes megoldasonként 8-8 pont jar. (Osszesen max. 16 pont.)

N

7. osztaly 14. feladat: Az abran példat lathatunk 28 aut6 elhelyezésére.
A helyes megoldas pontozasa:
23 autora 1 pont,

26 autora 9 pont,

24 autora 2 pont, 27 autora 12 pont,

25 autora 6 pont, 28 autora 16 pont jar.
Ha egy megoldéasban valamelyik auté nem tud kimenni, akkor az a megoldas 0 pontot ér.
Tobb megoldas esetén csak a legtobb autobol allo helyes elrendezést pontozzuk.
(Osszesen max. 16 pont.)

8. osztaly 14. feladat: Ha a két vizsgalt szam a és b, legnagyobb k6z0s osztojuk pedig d, akkor a=m-d és b=n-d,
ahol m és n egymashoz relativ prim természetes szamok (2 pont). Feltehetjiik, hogy a <b, vagyis m<n. Ekkor a két
szam legkisebb k6z0s tobbszorose m-n-d , ahonnan m-n=10 (2 pont). Ez kétféleképpen lehetséges (2 pont):

I.Ha m=1¢és n=10, akkor b—a=9d =315 (2 pont), ebbél d =35 (1 pont), és igy a=35, b=350 (2 pont).

II. Ha m=2 és n=5, akkor b—a=3d =315 (2 pont), ebb6l d =105 (1 pont), és igy a=210, b=525 (2 pont).
Barmely ettdl eltérd helyes megoldas a fentivel aranyosan pontozandé. (Osszesen max. 16 pont.)




