BOLYAI MATEMATIKA CSAPATVERSENY
ORSZAGOS DONTO - SZOBELI (2007. NOVEMBER 24.)

FELADATOK ES MEGOLDASOK

3. osztaly

1. feladat (2 pont):
Anna, Béla és Csaba 0sszesen 36 diot talalt a kertben. Annanak és Bélanak egytitt 27, Bélanak és Csaba-
nak egyiitt 19 digja van. Mennyi diot talaltak kiilon-kiilon a gyerekek?

Megoldas:

A 36 diobol 27 Annaé és Bélae, igy 36 — 27 =9 did Csabaé. A 36-bol 19 Béla¢ és Csabaé, ezért 36 — 19 =
17 Annaé. Ezek utan Bélanak 27 — 17 = 10 didja van. A megoldast ellendrizve valdéban helyesnek talal-
juk, tehat Annéanak 17, Bélanak 10 és Csabanak 9 dija van.

2. feladat (5 pont):

Gondoltam egy kétjegyli szamra. Felcseréltem a szamjegyeit, majd a kapott szdmhoz hozzaadtam 15-6t.
Az 6sszegnek a felét vettem, végiil a keletkezett szam jegyeit ismét felcseréltem. Melyik szdmra gondol-
tam, ha a végén a 62-t kaptam?

Megoldas:

Kovetkeztessiink visszafelé a feltételek szerint: a végén 62-t kaptunk, ez a felcserélés el6tt 26 volt. A fe-
lezés eldtti szadm az 52, a 15 hozzaadasa el6tt ez 37 volt. A kezdeti felcserélés elott pedig ebbdl adéddan
73 volt a szam. Ezzel ellendrizve a végzett miiveleteket, valdban a 62-t kapjuk, tehat a gondolt szam a 73.

3. feladat (3 pont):
Hényféle kétjegyli szdmot lehet kirakni az 1, 2, 3, 4 szdmkartyakbol, ha minden szambol tobb darab is
rendelkezésiinkre al1?

Megoldas:
Mindkeét helyiértékre 4-féleképpen valaszthatunk, igy az 6sszes lehetdség szama 16.
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ORSZAGOS DONTO - SZOBELI (2007. NOVEMBER 24.)

FELADATOK ES MEGOLDASOK

4. osztaly

1. feladat (2 pont):

Helyettesitsétek a csillagokat szamjegyekkel ugy, hogy igaz legyen az aldbbi szorzas:
xx.8 =04

Keressétek meg az Osszes lehetséges megoldast!

Megoldas:
A kétjegyli szam egyeseinek helyén 3 vagy 8 allhat. Mindkét esetben két-két megoldast talalunk:
13-8=104 és 63-8=504, illetve 38-8 =304 és 88-8=704.

2. feladat (5 pont): ,
Egy turista minden nap elkoltdtte meglévd pénzének felét és még 100 forintot. Igy a negyedik nap végére
fogyott el az 6sszes pénze. Mennyi pénze volt eredetileg?

Megoldas:

Gondolkozzunk visszafelé:
4.nap |0+ 100Ft ez a fele | volt 200 Ft-ja
3.nap | 200+ 100 Ft ez a fele | volt 600 Ft-ja
2.nap | 600+ 100 Ft ez a fele | volt 1 400 Ft-ja
I.nap | 1400+ 100 Ft ez a fele | volt 3 000 Ft-ja

Tehat a turistanak eredetileg 3 000 forintja volt.

3. feladat (3 pont):
Hanyféle kétjegyli szamot lehet kirakni a 0, 1, 2, 3 szamkartyakbol, ha minden szambdl tobb darab is ren-
delkezéstinkre all?

Megoldas:
Az els0 helyiértékre 3, a masodikra 4-féle kartyabol valaszthatunk, igy az 0sszes lehetdség szdma 12.
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FELADATOK ES MEGOLDASOK

5. osztaly

1. feladat (2 pont):
Melyik az a legnagyobb természetes szam, amelyik oda-vissza olvasva ugyanannyit ér, szamjegyeinek
Osszege 20, és minden szamjegy legfeljebb haromszor fordul elé benne?

Megoldas:
Akkor lesz a keresett szam a legtdbb jegyti, ha van benne 3 nulla, és a k6zéps6 nullara nézve tiikrds a
tobbi szamjegy. A tobbibol mar csak kett6-ketté lesz. Mivel 2-(1+2+3+4)=20, a keresett szam a

43210001 234.

2. feladat (5 pont):

Egy osztdlyban a 15 lany koziil 3 visel szemiiveget, a fitknak pedig a fele szemiiveges. Az osztalyban
Osszesen 9 tanulonak van szemiivege. Hanyan vannak az osztdlyban? A tanuldok hanyadrésze szemiive-
ges?

Megoldas:
A szemiiveges fiuk szama 9 — 3 = 6, ezért a fiuk szama 12. Az osztaly létszama 12 + 15 = 27. Az osz-
talyba 27 tanulo jar, és a tanulok szdméanak harmada szemiiveges.

3. feladat (3 pont):
Osszatok fel a mellékelt négyzetet négy egyforma alaka és méretli részre tigy, hogy mindegyik részben 3
darab * legyen! Keressetek minél tobb megoldést!

* *
Megoldas:
7 kiilonb6z6 helyes megoldas van:
* * #* #* * *
* * * * #* * * #* #* #* # #*
* * * * * | ok * | ok # | * * *
# # # # #* *
* * * * * #* * *
* * * * #* * * * * * * #* * * * *
£ # # # # # # # # # # # £ # # #
* # # * * * * %
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6. osztaly

1. feladat (2 pont):
Mennyi a szamjegyek szorzata a legkisebb olyan természetes szamban, amely a szdmjegyeinek 0sszegé-
vel elosztva 22-t ad maradékul?

Megoldas:
A szdmjegyek Osszege legalabb 23, igy a szam legaldbb 599. Ez 23-mal osztva 1-et ad maradékul, igy ez
nem jo. A kdvetkez6 lehetséges szam a 689, ami jo: 689 =29-23+22. Tehat a valasz 6-8-9=432.

2. feladat (5 pont):

A kertben egy négyzet alaku teriileten paradicsomot termesztek. Sajnos az idén kevés termett, ezért elha-
taroztam, hogy jovOore megnagyobbitom az iiltetvényemet. A négyzet két szomszédos oldalat 3-3 méterrel
megnodvelem, igy 162 tével tobb paradicsomot fogok termeszteni. Hany méter volt eredetileg az iiltetvé-
nyem oldala, ha négyzetméterenként mindig 2 t6 paradicsomot iiltetek?

Megoldas:
A B
C D
3*3m

A D rész 9 m*-es, ide 18 t6 paradicsom jut, ezért az egyforma B és C részbe egyarant (162 - 18) : 2 = 72
t6 jut. Igy ezek 36 m*-esek. Mivel egyik oldalhosszuk 3 m, ezért a masik 12 m, ami éppen az A rész, az
eredeti lltetvény oldalhossza.

3. feladat (3 pont):

Egy 1 méter hosszu ¢és 6 deciméter széles téglalap alaku asztalt Gigy teritenek le, hogy az asztalterité nem
takarja le teljesen az asztalt, hanem annak a széIétdl mindeniitt 20 cm-re van. Mekkora teriiletet fed le az
asztalteritd?

Megoldas: )
A teritd hossza: 100—2-20=60 cm, szélessége: 60—2-20=20 cm. gy 60-20 = 1200 cm® = 12 dm?
teriiletet fed le az asztalterito.
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FELADATOK ES MEGOLDASOK

7. osztaly

1. feladat (2 pont):
Zsuzsi gondolt egy természetes szamra. A gondolt szdm 3-mal, 6-tal és 9-cel valo osztasi maradékait 0sz-
szeadta, igy 15-0t kapott. Mennyi maradékot kapna, ha a gondolt szdmot 18-cal osztana?

Megoldas:

Az egyes maradékok legfeljebb 2, 5, 8 lehetnek, igy az Osszegiik legfeljebb 15. Tehat a szam 3-as, 6-0s,
9-es maradéka rendre 2, 5, 8. Egyet hozzdadva a szdmhoz egy 3-mal, 6-tal és 9-cel oszthaté szamot ka-
punk, ami igy 18-cal is oszthato. Tehat a gondolt szdm 18-as maradéka 17.

2. feladat (5 pont):
Felirtunk a tablara négy szamot. Egy-egy Iépésben kivalaszthatsz koziiliikk kettdt, azokat letdrolheted, s
mindegyik helyett eggyel-eggyel nagyobb szamot irhatsz fel. Elérheté-e ilyen 1épésekkel, hogy a tablan
négy egyforma szam alljon, ha a kezdetben felirt négy szam

a) 2,0,0,67?

b) 2,0,0,7?

Megoldas:
a) Igen, példaul igy:
2,0,0,6 2,1,1,6 2,2,2,6 3,3,2,6 3,4,3,6
4,4,4,6 5,5,4,6 5,6,5,6 6,6,6,6
b) Kezdetben a négy szam Osszege paratlan, és egy-egy 1€pésben a négy szdm Osszege 2-vel nd, tehat ez
az 0sszeg mindig paratlan lesz, ami nem lehet négy egyforma szdm Osszege.

3. feladat (3 pont):
Hany fokos szdget zar be egymassal a paralelogramma két szomszédos szogének szogfelezdje?

Megoldas:
90°-ot. Ugyanis a két szomszédos sz0g kiegészitd szoge egymasnak, igy feleik 6sszege 90°. A haromszog
belsd szogeinek dsszege 180°, igy a két szogfelezd szoge 180°— 90° = 90°.
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8. osztaly

1. feladat (2 pont):
Van négy kiilonboz6 tomegl targyunk. Hany mérést kell végezniink egy kétkaru mérlegen, hogy nagysag
szerint sorba rakjuk a targyakat?

Megoldas:

Négy targynak 24 féle sorrendje lehet. Egy-egy méréssel a lehetséges sorrendek felét tudjuk kizarni. Igy
legalabb 5 mérésre van sziikség. 5 mérés elegendd is, hiszen az els6 harom méréssel harom targyat sorba
rendezhetiink. A negyedik méréssel a kimarado negyediket 6sszehasonlitjuk a kozépsdvel. Ezutan 6tddik
méréssel az el6z6 eredménytdl fliggden vagy a kdnnyebbel, vagy a nehezebbel hasonlitjuk dssze.

2. feladat (5 pont):
Az ABCD rombusz B-nél 1év6 szoge 120°-os, atléinak metszéspontja O, BC oldalanak felezOpontja M.
Mekkora a rombusz keriilete, ha AM a BD atlot E-ben metszi, és EO =2 cm?

Megoldas:

12

B Fi2 10 D

(&
Az ABC haromszogben BO és AM siilyvonalak, igy E a haromszog sulypontja. igy EO = %BO, ahonnan

BO = 3-EO =6 cm. Mivel ABCx =120°, ezért BADX =60°, és igy ABD szabalyos haromszog.
igy 2-BO =BD = AB = 12 cm, a rombusz keriilete pedig Kagcp= 4-12 =48 cm.

3. feladat (3 pont):
Melyik szam nagyobb és mennyivel: x = 16'" vagy y =8 ?

Megoldas:
Mivel x=16"" = (2" =2% ¢sy=8" = (2°)? =2 = 2.2 =x + x, igy y éppen x-szel nagyobb x-nél.



