BOLYAI MATEMATIKA CSAPATVERSENY
ORSZAGOS DONTO - SZOBELI (2006. NOVEMBER 25.)

FELADATOK ES MEGOLDASOK

5. osztaly
1. feladat (2 pont):

Péter és Pal egy 20 km-es ut két végérdl egyszerre indulnak el egymassal szemben. A teljes tavolsagot
Péter 4 ora, Pal 5 6ra alatt tenné meg. Ha mar mind a ketten gyalogoltak 2 6rat, milyen messze lesznek
egymastol?

Megoldas:
Péter 1 6ra alatt 5, Pal 1 ora alatt 4 km-t tud megtenni, igy 2 6ra alatt Péter 10, Pal pedig 8 km-t tesz meg.
Vagyis a 20 km-es tavbol 2 km marad koztiik.

2. feladat (5 pont):
Egy udvarban tytikok ¢és nyulak élnek, dsszesen 43 fejiik és 124 labuk van. Hany tyuk és hany nyul van az
udvarban?

Megoldas:
Tobbfeleképpen is megoldhato. (Példaul: elvarazsoljuk a nyulakat, kétlabtiakka valtoztatjuk oket...). Az
udvarban 24 tyuk és 19 nyul van.

3. feladat (3 pont):
Egy haromjegyti és egy kétjegyli szam kiilonbsége 989. Mennyi az sszegiik?

Megoldas:
A legnagyobb kiilonbség 999 és 10 esetén all eld. Ez éppen 989, minden mas esetben kisebb a kiilonbség,
tehat errdl a két szamrol van szd. Ezek 6sszege 1009.
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6. osztaly
1. feladat (2 pont):

Egy 3 és egy 4 méter oldalhosszl, négyzet alaku sakktablamintas szonyegbdl egy 5 méter oldalhosszu,
négyzet alak sakktablamintds szonyeget akarunk késziteni. Mindkét szOnyeget legfeljebb két darabra
vaghatjuk szét, és a mintat alkoté mezdk belsejébe nem vaghatunk bele. Tervezz egy olyan szétvagast,
amellyel elkészithetd a nagy szonyeg!

Megoldas:

Egy lehetséges darabolas és 0sszeallitas a kdvetkezo:

= |

2. feladat (5 pont):

Egy iskolai 0sszejovetelen megkérdeztiik a gyerekeket, kinek hany osztalytarsa van jelen. A résztvevok
mindegyike valaszolt. Oten mondtik azt, hogy 4 osztalytarsuk van ott, nyolcan mondtak 3-at, harman 2-t
¢s négyen l-et. Minden gyereknek ott volt az osztalyféndke is, mas tanar viszont nem volt jelen. Hany
gyerek €s hany tanar vett részt az 0sszejovetelen?

Megoldas:

Az egyik osztalybol 5-en voltak és az 1 osztalyfénok. Két olyan osztdly van, ahonnan 4-en — 4-en voltak
¢s az 1-1 osztalyfonok; egy osztalybdl 3-an és az osztalyfonok; 2 osztalybdl 2-en és az 1-1 osztalyfonok.
fgy 20 gyerek és 6 tanar vett részt az 6sszejovetelen.

3. feladat (3 pont):
Egy henger alaku trappista sajtot harom vagassal legfeljebb hany részre tudsz szétvagni, ha a darabokat a
vagés utan egymashoz képest nem mozdithatod el? Hogyan?

Megoldas:
Nyolc részre: fiiggdlegesen két egymasra merdleges vagassal, valamint egy vizszintes vagassal.
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7. osztaly
1. feladat (2 pont):

Egy hegyi taran 19 fiatal vett részt, mindegyikiik mas-mas telepiilésrdl érkezett. A tarat kovetd napokban
elkezdtek egymassal levelezni, mindegyikiik 2 vagy 4 levelet adott fel. Lehetséges-e, hogy mindegyikiik
pontosan 3 levelet kapott?

Megoldas:

Minden levelet pontosan egyvalaki ad fel, és egyvalaki kap meg. Ezért az elkiildott levelek szama meg-
egyezik a megkapott levelek szaméval. Mindenki paros szdmu levelet adott fel, igy 6sszesen paros szamu
levelet kaptak meg. Ha mindenki 3 levelet kapna meg, akkor dsszesen 19-3 levelet kapnanak meg, ami
paratlan. Ez nem lehetséges, tehat nem kaphatott mindegyikiik pontosan 3 levelet.

2. feladat (5 pont):
Szerkessz egy 15°-0s szoget! A szog A cstcsatol a vazlaton jelolt modon mérd fel egymas utan az AB =
BC = CD = DE = 2 cm hosszt szakaszokat. Mekkora a CDE sz6g? Meddig tudnad folytatni a 2 cm-es
szakaszok felmérését?

D

Megoldas:

Egy derékszogbdl szogfelezéssel kapunk 45°-ot, majd mellé megszerkesztjiik 60° felét; igy 75°-ot ka-
punk, ezt 90°-ra kiegészitve megkapjuk a szerkesztendd 15°-os szoget.

A 2 cm-es szakaszok felmérésével egyenld szarti haromszogek jottek 1étre, igy DBC szog kiilso szog 1¢-
vén 2-15° =30°-0s. A DCE szdg is kiilsd szog, igy mértéke 15° + 30° = 45°, ebbdl a CDE szdg 90°-os.
Még két szakaszt lehet felmérni. Tobbet azért nem, mert a sorrendben ramérendd j EF és FG szakaszok
koziil FG mar merdleges az AB szarra.

3. feladat (3 pont):

Legyen A={135n+2;135n+3 | 1<n<10,neN} és B={n’ | 10<n<20,neN}.
Hany eleme van az A B halmaznak?

Megoldas:

Az A halmaz minden eleme 2, 3, 7 vagy 8-ra végzddd szam, a B elemei pedig négyzetszamok. Egyetlen
négyzetszdm sem végzddhet 2-re, 3-ra, 7-re vagy 8-ra, igy az A B halmaznak egyetlen eleme sincs.
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8. osztaly
1. feladat (2 pont):

Hogyan vagnal fel egy 8 cm és 14 cm oldalhossza téglalapot két egyenes vagassal hdrom egyenld teriileti
részre Ugy, hogy a kapott részek kozott két haromszog is legyen?

Megoldas:
A két szemkozti csticsot az abra szerinti szemkozti harmadold pontokkal kotjiik dssze.

2. feladat (5 pont):

Hét jo barat kapott egy csomag cukorkat. Amikor egymas kozott egyenlden elosztottak, két szem cukorka
megmaradt. Az osztozkodéas kdzben egy ujabb baratjuk is odaérkezett, erre az elosztast nyolcuk kozott
ujrakezdték. Ezuttal is egyenlden kapott mindegyikiik, de most négy cukorka maradt meg, és mindegyi-
kiik héttel kevesebbet kapott, mint korabban. Hany cukorka volt a csomagban?

Megoldas:
Tobb megoldasi mod is adhatd. Példaul: ha x az elsd elosztaskor egy-egy baratnak jutd cukorka darab-
szdma, akkor 7x + 2 = 8(X — 7) + 4, ahonnan X = 54, igy a csomagban a cukorkak szama 7 - 54 + 2 = 380.

3. feladat (3 pont):
Egy kor atmérdjére — mint oldalra — egyenld oldalu haromszoget szerkesztettiink. Allapitsd meg, hogy
milyen ardnyban osztja fel a félkorivet a haromszdg oldalaival alkotott két metszéspontja!

Megoldas:
A hérom koriv egymassal egyenld. (A 60°-os szogekbdl kovetkezik.)



