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5. osztaly

1. feladat (2 pont):

J6zsi bacsi egy farkassal, egy kecskével és egy fej kaposztaval egy folyohoz érkezik, amin
at szeretne kelni. Csak egy olyan csonak all rendelkezésére, amellyel a felsoroltak koziil
csak egyet vihet 4t magaval. Ha 6 nincs jelen, a farkas felfalja a kecskét, illetve a kecske
felfalja a kaposztat. Atjuttathatja-¢ a farkast, a kecskét és a kaposztat a tilso partra gy,
hogy mindhdrom megmaradjon? Ha igen, hogyan? Ha nem, miért nem?

2. feladat (5 pont):
Hény kiilonb6z6 alakt téglalapot lehet 6sszeallitani 72 darab egyforma négyzetlapbol, ha
egy-egy téglalaphoz mindegyik négyzetlapot fel kell hasznalni?

MEGOLDAS ES PONTOZASI UTMUTATO

1. feladat (2 pont):

Igen, atjuttathatja. Egy lehetséges mod a kovetkezd: Eldszor atviszi a kecskét. Visszajon, atviszi a
kaposztat és visszahozza a kecskét. Atviszi a farkast és visszajon a kecskéért. Atviszi a kecskét. Igy
mindannyian a tulso6 partra keriilnek.

Ha semmit sem kezdenek a feladattal: 0 pont
Részmegoldas: 1 pont
Teljes megoldas: 2 pont

2. feladat (5 pont):
AT72=1x72=2x36=3x24=4x18=06x 12 =8 x 9 szorzat kéttényez0s felbontasai szolgaltatjak a
hat eltéré megoldast.

Elméleti megvilagitas: 1 pont
Els6 két kiilonbozé megoldas: 1-1 pont
Minden tovabbi kiilonb6zé megoldas: 0,5 pont

Ha nincs elméleti hattér, és rajzokkal valaszolnak, az elso két rajz 1-1 pont, minden tovabbi rajz 0,5 pont
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6. osztaly

1. feladat (2 pont):

Ha egy haromjegyli szambol elvesziink 7-et, akkor 7-tel oszthato, ha 8-at, akkor 8-cal
oszthat6, ha pedig 9-et, akkor 9-cel oszthatd szamot kapunk.

Melyik ez a haromjegyti szdm?

2. feladat (5 pont):

Hogyan lehet 7 egyforma kenyeret igazsagosan elosztani 12 ¢hes vandor kozott ugy, hogy
egyik kenyeret se kelljen 12 vagy annal tobb részre vagni?

Probaljuk minél kevesebb vagassal megoldani a feladatot!

MEGOLDAS ES PONTOZASI UTMUTATO

1. feladat (2 pont):
Ennek a szdmnak oszthatonak kell lennie 7-tel, 8-cal és 9-cel is, tehat 7 x 8 x 9 = 504-gyel. Ennek minden
egyszerestol kiilonbozo tobbszordse mar nem haromjegyt, igy ez az egyetlen ilyen szam.

Ha semmit sem kezdenek a feladattal: 0 pont

Ha rajonnek, hogy 7, 8 és 9 tobbszdrdse a keresett szam: 0,5 pont
Ha megtalaljak az 504-et: 1 pont

Ha bizonyitjak, hogy ez az egyetlen ilyen szam: 0,5 pont

2. feladat (5 pont):

Igazsagosan mindegyik vandornak hét tizenketted részt kell kapnia. Mivel Tz = 3t4_3 + 4_ l+l

12 12 12 12 4 3’
ezért mindegyikiik kaphat egy negyed és egy harmad kenyeret. Ezt megvalosithatjuk gy, hogy 3
kenyeret negyedrészekre, 4 kenyeret harmadrészekre darabolunk. (Kevesebb vagast akkor kapnank, ha
félbe is vagnank, de egy vandornak fél kenyér mellé egy tizenketted kenyeret kellene tenniink, ez 12-ed
rész létrehozasat is igényelné.)

Ha ratalalnak a jo eredményre vezetd darabolasokra, de nem mutatjak meg, hogy ekkor tényleg igazsagos elosztas sziiletik: 3
pont.

Ha megadjak a darabolasok helyes modjat, de nem mondjak meg, melyik vandor melyik fajtdbol mennyit kap: 4 pont

Teljes értekii megoldas: 5 pont
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7. osztaly

1. feladat (2 pont):
Szamitsuk ki az abran lathaté négy, egymasba rajzolt szabalyos haromszog teriiletének
0sszegét, ha a legbelso kis haromszog teriilete 1.

2. feladat (5 pont):

19 db korongra felirtuk 1-t6l 19-ig az egész szamokat. Szét lehet-e osztani a korongokat
két csoportba gy, hogy az egyik csoportba keriilé korongokra irt szamok 6sszege 40-nel
nagyobb legyen a masik csoportba keriil6 korongokra irt szamok 6sszegénél?

MEGOLDAS ES PONTOZASI UTMUTATO
1. feladat (2 pont):

Egy szabalyos haromszog belsejében a kdzepvonalak valositjak meg a kivant feldarabolast, és ezek 4
egyenld teriiletet szarmaztatnak. Igy a kért teriilet 1 +4 + 16 + 64 = 85 terliletegység.

A haromszdgeken beliili teriiletek egyenldségének indoklasa: 1 pont
Helyes valasz: 1 pont

2. feladat (5 pont):

Ha az egyik csoportban a szamok Gsszege x, akkor a masikban 1 +2 + 3 + ... + 19 — x. Igy igaz, hogy x +
40 = 190 — x vagyis x = 115. Tehat az egyik csoportban a szamok 0sszege 115, a masikban 75. Kérdés,
hogy a 75 eld tud-e allni néhany 20-nal kisebb, egymadstdl kiilonb6zd pozitiv egész dsszegeként. Ez
tobbféleképpen is megvalosithatd, pl.: 75=19+ 18 + 17+ 16 +5=19+ 18 +17+9+7+5= ... . Tehat
a korongokat szét lehet osztani a kivant médon.

A szamok csoportonkénti 6sszegének meghatarozasa: 1+1 pont
Egy lehetséges szétosztas megvalositasa: 2 pont
Vilasz megfogalmazasa: 1 pont
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8. osztaly

1. feladat (2 pont):

Egy hagyomanyos dobokockdval haromszor dobunk egymds utan, majd a dobott
szdmjegyeket egymas mellé irjuk. Hanyféle haromjegyli szamot kaphatunk igy? Ezek
koziil hany oszthat6 9-cel?

2. feladat (5 pont):

A 15 cm oldalu szabdlyos haromszog egy bels6 P pontjara a haromszog oldalaival
parhuzamos egyeneseket fektetiink. Mely P pont(ok) valasztisa esetén lesz a
parhuzamosok haromszogbe esd szakaszainak Osszege a legnagyobb? Mekkora ez az
0sszeg?

MEGOLDAS ES PONTOZASI UTMUTATO

1. feladat (2 pont):
A haromjegyli szdm 6-féleképpen kezdddhet (1, 2, 3, 4, 5 vagy 6-tal), hatféle folytatdsa lehet, és az
egyesek helyiértékére is hatféle szamjegy keriilhet. Tehat Osszesen: 6 x 6 x 6 = 216-féle haromjegyli
szamot kaphatunk. Ezek koziil 9-cel oszthatok:

a 660, ez idaig 1 darab;

a 612 és ennek szamjegyei felcseréléseibdl keletkezok, Gsszesen 6 darab;

az 513 és szamjegyei felcserélésével még 6 darab;

az 522 és szamjegyei cseréivel még 3 darab;

a 414 ¢és szamjegyei felcserélésével még 3 darab;

a 423 ¢és szamjegyei felcserélésével még 6 darab;

ésa 333, ami 1 darab.
Tehat koziiliik 6sszesen 26 szam oszthato 9-cel.

Ha semmit sem kezdenek a feladattal: 0 pont

Ha megtalaljak a megfeleld haromjegyii szamok szamat (a 216-ot): 1 pont
Ha keresgélve megtalalnak néhanyat, ami oszthaté 9-cel: 0,5 pont

Teljes megoldas: 2 pont

2. feladat (5 pont):

Létrejon harom szabélyos haromszog és harom paralelogramma. Ha a szabalyos haromszog oldalhosszait
rendre a, b, c-vel jeldljiik, akkor a paralelogrammaék oldalhosszai rendre, a,b aztan b,c majd c, a. Igy a
nagy haromszog egy oldaldnak hossza a+ b + ¢, ami 15 cm, mig a parhuzamosok haromszdogbe esé
szakaszainak 0sszege 2 (a + b + ¢) = 30 cm. Tehat az Osszeg fiiggetlen P valasztott helyzetétdl és ez
mindig 30 cm.

Paralelogrammak megtalalasa: 1 pont

Szabalyos haromszogek megtalalasa: 1 pont

A nagy haromszog és a paralelogramma ill. kis haromszogek oldalhosszai k6zotti kapcsolat felismerése: 1 pont

Ha helyesen talaljak meg a kért 6sszeget (30 cm): 1 pont

Ha megvalaszoljak, mely P pontokra a legnagyobb az dsszeg (a szabalyos haromszdg minden belsé pontjara): 1 pont
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5. osztaly — ,,Villamkérdés”

3. feladat (3 pont):
Adjunk meg néhany (legalabb kettd), nem feltétleniil kiilonb6zd egész szdmot ugy, hogy a
szamok Osszege egyenld legyen a szorzatukkal!

Megoldas és pontozas:
PL. 2,2 vagy 1, 2,3, vagy 3,3, 1, 1, 1, stb.

Nincs megoldés: 0 pont
Legalabb egy jo megoldas: 3 pont
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6. osztaly — ,,Villamkeérdeés”

3. feladat (3 pont):
Adott a sikon 4 pont. Kossiik 6ssze a pontokat egyenesekkel az Osszes lehetséges modon.
Hany kiilonb6z6 egyenest kaphatunk?

Megoldas és pontozas:

Ha mind a 4 pont egy egyenesen van, akkor 1 egyenest kapunk.
Ha 3 pont egy egyenesre esik, akkor 1 + 3 =4 egyenest kapunk.
Ha nincs 3, amelyik egy egyenesre esne, akkor 6 egyenest kapunk.
Tehat 1, 4 vagy 6 egyenest kaphatunk.

Minden lehetséges eset: 1-1 pont
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7. osztaly — ,,Villamkérdés”

D C
3. feladat (3 pont):
Adott a 2 cm oldalhosszi ABCD négyzet. Keressiik meg a négyzet
sikjdban azokat a P pontokat, amelyekre az A4BP, BCP, CDP ¢és DAP
haromszogek mindegyike egyenld szara!
A B

Megoldas és pontozas:

Az elsd két abra mindegyikébdl 4-4 megoldas van (90°—onként elforgatva), az utolsobol csak 1.
Minden lehetséges abra: 1-1 pont
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8. osztaly — ,,Villamkérdés”

3. feladat (3 pont):
Hany jegyti a 25" -2%7 .13 szorzat?

Megoldas és pontozas:
Mivel 25" x 2°" x 13 =5 x 27 x 13 = 10% x 2 x 13 = 26 x 10, igy az adott szam eredménye 26-tal
kezdddik és 36 nullaval folytatddik, tehat 38 jegyli a szorzat.

25 felirasa 5 hatvanyaként: 1 pont
10 kitevdjének eldallitasa: 1 pont
Helyes véalasz: 1 pont





